Pracovni list PO4 — Geometricka posloupnost

Uloha 1: HDP (hruby domaci produkt) Ceské republiky dosahl v roce 2008 hodnoty 353 701 K& na jednoho obyvatele. Jaké
hodnoty by dosahl v roce 2016, pokud by rostl stalym tempem 3% ro¢né?

Na zadatku:  .eeeeeeeree, v roce 2009: vroce 2010: e, vroce 2011: ..,
vroce 2012: . vroce 2013: .. vroce 2014: e vroce 2015: ...
vroce 2016:  ..cccveniennen. Jak bychom popsali tuto posloupnost rekurentn@? .......cococeivicicinnnicnc e

Definice: Posloupnost (a, )n=1 Se nazyva geometricka, pravé kdyz existuje takové redlné Cislo q, Ze pro kazdé

pfirozené &islo n plati an«1=an.q . Cislo q se nazyva kvocient posloupnosti.

Uloha 2: Urcete, které z nasledujicich posloupnosti jsou geometrické. U geometrickych posloupnosti uréete kvocient.
4,5,6,7,8,9,10, .. 2,4,8,16,32,64 .. 1,-1,1,-1,1,-1, .. 4;2;1;0,5;0,25; 0,125 ...

9/4,%,1/9, 2/81, .... M, 21, 3m, 47, 57, 6T, ... 1,V2,2,2\2, 4,42, ... -n/4, /2, -1, 27, -4T, 8T, ...

Uloha 3: Doka, 7e posloupnost (5.2"*1)%_. je geometricka.

Uloha 4: Napi$ prvnich pét ¢lent nasledujicich geometrickych posloupnosti. Které z téchto posloupnosti jsou zarover aritmetické?
ai=1,g=-2 ai=1m,q=0 a1=5,q=-1 a1=0,q=0

Zkus odvodit vzorec pro n-ty ¢len geometrické posloupnosti pouze pomoci hodnoty prvniho ¢lenu a kvocientu. Rozepis si postupné
hodnoty prvnich nékolik ¢len( a pak vyslov hypotézu:

di dz= a1.q az=aa.g=........... dz=as.g=......... as=aaQ=....... ... ..

Hypotéza: dn= ................

Véta: V geometrické posloupnosti (a,, ),=; s kvocientem q plati pro kazdé neN: an=

Uloha 5: U nasledujicich geometrickych posloupnosti sestav vzorec pro n-ty ¢len, najdi rekurentni vyjadreni a uréi as.

a1, q a1=2,Q9=2

n-ty &len [B3(—1)" -y

Rekurentni

vyjadreni. a1=V3; ans1=an\3, neN

de




Uloha 6: Pro geometrickou posloupnost plati as = 0.5; g = 2. Ur¢i ¢len ag aniz bys urcoval prvni ¢len. Kolikrat je tfeba
vynasobit kvocientem 5. ¢len?

Véta: V geometrické posloupnosti (a, ), -1 s kvocientem q plati pro vSechnar, seN: ds=

Uloha 7:
Je ddna geom. posloupnost, ve které zname Je dana geom. posloupnost, ve které zname
as=2.5, a10=80. Ur¢i q, a1, as as=1, as= 9V3. Ur&i q, a1, as
Véta: Pro soucet prvnich n ¢lenli geometrické posloupnosti (a,,) =1 Dikaz je snadny a miiZete si ho precist na
ted vt ane 4 N Lt s. = q q"-1 realisticky.cz. A kdyby nékdo potreboval body,
€AY PO artazt 8s® .. + dna¥an Plati on = C1. qg-1 miiZe ndm ho pfedvést v hoding.
Uloha 8: Ur¢i soudet:
prvnich osmi ¢lend geometrické fady a1=2; q = V3 vSech nezdpornych celodiselnych mocnin dvou mensich nez 100.

Uloha 9: Uréi a; a q geometrické posloupnosti, pro kterou platia; —as=-16;a;+a>=8

Uloha 10: Vyfes$ rovnici: x — 3x + 9x — 27X + ... + 729x = 2735
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