Pracovni list PO2 — Vlastnosti posloupnosti

Opakovani: Funkce f(x) se nazyva rostouci, pravé kdyz pro vSechna xi; x; z definiéniho oboru plati:
je-li x1
je—Ii X1

X, pak f(x1)...... f(x2). Funkce f(x) se nazyva klesajici, pravé kdy? pro véechna xi; x, z definiéniho oboru plati:
X2 pak f(xi)....... f(x2)

Uloha 1: Na zékladé piedchoziho opakovéni zkus zformulovat definici rostouci a klesajici posloupnosti. Vyuzij pfitom znaceni obvyklé
pro posloupnosti.

Posloupnost se nazyva rostouci, pravé kdyz pro
Definice: Posloupnost je rostouci, pravé kdyz pro vSechna n plati
Posloupnost je klesajici, pravé kdyz pro vSsechna n plati

Uloha 2: Rozhodni, které z nasledujicich posloupnosti jsou rostouci nebo klesajici. Napovéda: Zkuste nejprve vypsat nékolik
prvnich ¢lent a odhadnout, jakd posloupnost je. Poté svilj odhad zkuste dokdzat pomoci nerovnosti mezi an, a an+1
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Dukaz:

Uloha 3: Rozhodni, zda je posloupnost ai1= 4; an.1= an-2; neN rostouci nebo klesajici.

Uloha 4: Rozhodni, zda je posloupnost ([1 — n]?)s-; rostouci nebo klesajici.

(o]
Uloha 5: Rozhodni, zda je posloupnost (#) rostouci nebo klesajici.
—7n=1



Vzpomen si na definici nerostouci a neklesajici funkce a dopli nasledujici definici

Definice: Posloupnost je nerostouci, pravé kdyz pro vSechna n plati

Posloupnost je neklesajici, pravé kdyz pro vSechna n plati

Jaky je vztah mezi rostoucimi a neklesajicimi posloupnostmi? A co plati pro posloupnosti klesajici a nerostouci?

Kazdd rostouci posloupnost je .........ceceeeeceeerinennns a kazda klesajici posIOUPNOSE J€ ....ccveeuerererieeceireeieiire e o1 2 3 4 5 6 7 8

Uloha 6: Rikaji véty: ,,Posloupnost je nerostouci” a ,,Posloupnost neni rostouci” to samé? Demonstruj obrazkem.
OdPOVEA: AND / NE  PrOTOZE ..oueveeveeictieeieeee ettt steee et estet st sss st et st st st s s e besaetssssssassasabeste e stssentastesasssssssensebe st stesesssssentereesen

Vzpomen si na definici shora omezené funkce a dopln nasledujici definici

Definice: Posloupnost je shora omezena, praveé kdyz existuje takové, Ze pro vSechnan plati

Posloupnost je zdola omezena, praveé kdyz existuje takové, Ze pro vsechna n plati

Uloha 7: Zjisti, které z nasledujicich posloupnosti jsou shora omezené, zdola omezené a které jsou omezené.
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Uloha 8: Rozhodni, zda jsou nasledujici posloupnosti omezené (omezené shora nebo zdola). Pokud ano, uréi na jaké
intervaly.

(5,0 (= (5 +2), .,
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